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Calculo integral

1. Calcula laintegral indefinida de las siguientes funciones:
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2. Calcula laintegral indefinida de las siguientes funciones utilizando uno de los
métodos de integracién:
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4, Sea f (x) una funcién continua en el intervalo [a, b].

a. Explicar el enunciado de la regla de Barrow y su aplicacion.

b. Sea f(X)=3x>—6X, justificar cual de las siguientes funciones:

U(x) = 3x® +3x*V (x) = x® —3x?es primitiva de la anterior.
4
c. Calcular j f (x)dx
0

5. Enunciar la regla de Barrow y comentar su aplicacion.

Sea la funcién F(x)=x*+ax® +bxF (x) = x4 + ax3 + bx. Calculara y b,

sabiendo que el punto (1, 2) pertenece a la grafica de F (x) y que F (x) es
funcion primitiva de cierta funcidn f (x) cuya integral en el intervalo [1, 2] es
igual a 10.

6. Explicar el concepto de funcién primitiva.
Sea f(x)=e®* —2x% +8f (x), justificar si es primitiva de alguna de las

siguientes funciones: g(x)=e®* —4x+8, h(x)=2e”* —4x

1
Enunciar la regla de Barrow y aplicarla para calcular: Ih(x)dx
0

7. Dada la funcién: f(x)=(x+1)(3x-2)
a. Calcular una primitiva de f (x)

b. Justificar que la funcion: F(x)= x> + 2x2 + 2 no es primitiva de f (x)
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1
c. Enunciar la regla de Barrow y calcular: I f (xX)dx
0

8. ¢Qué se entiende por funcion primitiva?
Sea f(x)=2x*-x*+2. Deducir razonadamente si es primitiva de alguna de

las siguientes funciones: g(x)=8x>—3x? o h(x)=4x® +3x? + 2. Enunciar la

2
regla de Barrow y calculad jh(x)dx
0

9. Dada la funcion: f(X)= 4e™ + a, donde a es una constante, se pide:

a. Justificar si las siguientes funciones son o no primitivas de f :
F (x) =4e™ +ax o F,(x) =e" +ax

1
b. Encontrar a, sabiendo que: Jf(x)dx=e4
0

X

10. Dada la funcién: f (X) = ae’ + —, donde a es una constante:

2
a. Calcular jf(x)dx
1

b. Se sabe que F(x) es una primitiva de f. Calcular a si F(1)=0 y F(2)=1.

X
11.Dada la funcion: f(x)=xe?:

a. Calculad una primitiva de f(x).

2
b. Calculad jf(x)dx
0

c. SiFy Gson primitivasdef, y H=F -G, ées posible que la derivada de
H sea la funcién x*?

12.Enuncia la regla de Barrow y aplicala a la funciéon f(x):ex(x +1) en el intervalo
[0,1].

13. Determinad la funcién primitiva y el area bajo la curva, en el intervalo [1, €], de
la funcién f(x) =In(x).

14. Sea f(x)=x?+bx donde b es una constante.

a. Encuentra b, sabiendo que hay una primitiva F de f con F(0)=2y
F(3)=20. Encuentra también la expresion de F .

b. Dibuja la curva f (x) cuando b=-1 y halla el area delimitada por dicha
curva y el eje de abscisas entre los puntos de abscisa x=0 y x=2.

15. Dada la funcién f(x) =3ax? +2—?+5 (x > 0), donde a es una constante,
X

a. Encuentra el valor de a sabiendo que cierta funcion F es una primitiva de
fy verificaque F (1) =6y F (2) = 42.
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b. Dibuja la funcién f para el valor de a obtenido en el apartado anterior y
encuentra también en ese caso el area limitada por la curva y el eje OX
entrex =1y x = 2.

, 2
Dada la funcién f(x)=x*—-27 +axe* , donde a es una constante,

a. Encuentra una primitiva de f.

b. Sia = 0, dibuja la funcién f para x 2 0 y encuentra el area limitada por la
curvay el eje Xentrex =2y x = 4,

Calcula el area de la regién limitada por las curvas y=x°-6x?+9x e y=x.

Calcula el area de la region limitada por la grafica y=—, el eje horizontal y la rectas
X

verticalesx =1y x = 2.

Calcula el &rea de la regién finita limitada por el eje horizontal y la grafica de
y=x%-2x-3.

3
Calcula el area de la region encerrada entre las gréfica de g(x)=2x—-x%y g(x)=x* — 5

Calcula el 4rea de la region limitada por las curvas y=x+6 e y = x>.

En un determinado momento, en una granja de pollos aparece una enfermedad que se
t

desarrolla a un ritmo de r(t)=3- 210 pollos enfermos por hora. Calcula cuantos pollos
habré enfermos al cabo de 10 horas.

Una fabrica compra una maquinaria industrial que genera unos ingresos de
I (x) =10.000 — 5x? euros mensuales a los x meses de haberla comprado y para que los

costes de mantenimiento y funcionamiento son de C(x) =1900 + 4x%euros mensuales.
Calcula el beneficio neto al cabo de un afio.

2
. : . X
Calcula el area del recinto limitado por las curvas y =+/2x e g(X) = PR

Dibuja la region limitada por las parabolas g(x) =x? —4x+4 y h(x)=—x* +2x+4 y
calcula el area de la region limitada por ambas curvas.

Calcula JX(XZ —1)dx y explica mediante un grafico el significado geométrico del valor
-1
obtenido.

Considerando la curva de ecuaciones cartesianas Yy = x? +8x. Calcula:

a. Las coordenadas del punto en el que la recta tangente a la curva es paralela ala
recta y=2x.

b. Calcula el area del recinto plano acotado limitado por las graficas de la curva dada
y de la recta de ecuacién y=x+8.

Representa graficamente la region acotada limitada por las graficas de las

funciones: f(x) :%xz, g(x) :%(5x +20) y h(x) :%(— 5x +20) y obtén su érea.

Sea la funcién F(x)=x*-6x* +9x:
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a. Representa la funcién

b. Calcula el area del recinto plano acotado, limitado por la grafica de la
funcién y el eje OX.

30. Calcula el area del recinto acotado, limitado por la grafica de la funcion
f(x)=x%+5x* +2x—-8 y el eje OX.

31. Calcula el valor de a (positivo) para que el area de la region plana acotada,
limitada por las gréaficas de las curvas f(x)=x> y g(x)=ax, sea igual a 4.

32.Dada la funcién:

x?-1 x<0
f(X)_{(x—l)z x>0

a. Estudia la continuidad de la funcion en x=0

b. Representa la funcidn y calcula el area del recinto limitado por los ejes
de coordenadas y la grafica de la funcion.

33. Dada la funcidn :
x> +4x+3 x<0
f(x)= ,
(x-1* x>0
a. Estudia la continuidad de la funcion en x=0

b. Representa la funcion y calcula el area del recinto limitado por los ejes
de coordenadas y la grafica de la funcion.



